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Proposizione

Sia V uno spazio vettoriale su K. Un sottoinsieme non vuoto U di
V/ & un sottospazio vettoriale se, e solo se, soddisfa a una delle
seguenti condizioni, tra loro equivalenti.

(I) Presi comunque u, ' in U e a€ K, ivettori u+ v e au
appartengono a U
(I1) Presi comunque uy, up in U e ay,az in K il vettore
aiui + asu» appartiene a U.
(I11) Presi comunque uy,up,...,u, in Uea,...,a, in K il vettore
ajuy + agup + -+ - + apu, appartiene a U.
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Definizione
Un sistema di m equazioni lineari (o brevemente sistema lineare)

nelle n incognite x4, . . ., X, a coefficienti nel campo K, e una
scrittura del tipo

[ a11X1 + -+ + @inXn = by

@miX1 + -+ @npXn = by

ove i coefficienti a; e itermini noti b;, 0 </ < m, 0 < j < nsono
elementi di K.

Con soluzione del sistema lineare

a11X1 + -+ aipXp = by

ami X1 + -+ @mnXn = bm

si intende una n-upla (a;) € K" tale che sostituendo
ordinatamente gli scalari «; alle incognite x; nelle equazioni del
sistema S si ottengano delle identita.
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