26/03/26

giovedi 26 marzo 2026 08:32

FEEDRACK CorsD %&\“ (sv hoobLé‘)

[RICORDIAKG = * FORKULA DI GRASANN © U,W £V K -sP-VET.

D (U1} i 1 (014 Diny, (w)-D) )

1. Sia V uno spazio vettoriale su R ¢ siano U e¢ W sottospazi arbitrari di V. Le seguenti affer-
mazioni sono vere o false? Si giustifichi la risposta - dimostrando la affermazione se vera, o

trovando un controesempio se falsa.

(a) dimg(UNW) & minore o uguale al minimo fra dimg(U) e dimg(W).
(b) dimg(U + W) & minore o uguale al massimo fra dimg(U) e dimg(W).

(c) Se dimg(U) + dimg(W) > dimg(V), allora esiste un vettore v # Oy appartenente all’in-
tersezione U NW. )

(d) SeUNW = {0} allorasihache U +W =V.
e U+V=VeW+V=V.
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4. Sia W il sottospazio di soluzioni in R* del sistema di equazioni

x+3y—z=0
2x+t—y=0

Dall’altra parte, si consideri il sottospazio di R*: V = ((1,1,1,1),(0,1,0,3))

(a) Si determini una base di VNW. Gli sottospazi V e W sono in somma diretta?
(b) Sidetermini una base di1 V 4+ W. L;Vnw - Q
(c) Si trovi un complementodi VNW in V.

(d) Sitrovi un complemento di VNW in W.

(e) Sitrovi un complemento di VW in R*.

(f) Si trovi un complementodi V in V +W.

(g) Sitrovi un complementodi W inV +W.
(h) Si trovi un complemento di V +W in R4.

WidY ~2=0
W= 21-!-6\%_:0 V: <[7'7/7/7)/(‘°l7/°/3)‘>

—Movo UNA BASE D W: Isclo sl A2 2 £ LA%w!wno\
= (=A%

= CEVRIO vemohe Dy W
=%\

(Mg ey 2N =

=W ("0 -2+ Y(o,1,3,1)
W '

= OGN yeT-Br W ¢ ond-Lin. oy (1,00 ¢ o, ", 3I.,\
Chc SOM GHARANANTE LN 1Ny => i W= 2

¢ w=< U\o\q‘.)\ y LO\']‘B\'\\> Jme\ ok VATA =5 IV ypne
NE %0 Nep
) 1117 1 O,1 )
1) ( / /0|3)> = UN. INpP. = blwx[\l\:z
€ Qutua R una <in NAe-

Secondo semestre Pagina 2



Sh Rt TaEe ) e = HNGIRP S Piw (V) =2
© Quiua & una SUA PAST
NRowo UNW * VEMORE (epskico In
=
0= B0y, p (°,%0,3) = (4,980,043 BJ

PoNwo oRA oL IN WoDo cun €V, OWiRo SOPPISk! e sUG WND.

W13y -2=° O +3(a48\-0 =o
W= =
2h+6-4y <0 20 + @R - (0 +d) =@
= K= -B
(o= B = | vemR! oy ¥=-0

o= (os. 0, M,=20) APPARLTENWN SIA A W s
e
= d(q|0|q“z\ NP
7/

— WAV = 0,12 e Bwlinw=

SOhhe, MRERAES Diw(UnWi=0 = Aol
(>unu=¢)

BASE DI N AW 2 Diw (W4w) =\ #Dine Wy ~Tjp (VW)
= 2+2_—’|:3

DoBYin o SC(UERE D Vel IV NQW LN INDP®.

= SEwo N1 N e w,= 0,7,03) (N AN
UN. INDP ( W1 E UNW
PERUAT PAST YLIN Isni® depgyd

NN UR\D \I".
o1\ \\EX ¢ rwipdwo p\ Vi

(NN R § R\ARA RENTE CSSERE Sambl M—‘)
= \1+\s"—<L’|/1/"|"\ , (0,1,0,3\ ,(’Dl"nf'\5

v, v, vy



COYPUETNGEYR D NN W\ '\r,’ SNy =V
Noto WM< 1,9, 42> e (10172} = NN, N, N,

Peosso @ SEEWRS N1 o N2 Per (OWGETARe W

COMPETANEUT Dy UM tn \W
Noto (e VW= (,’),0'4.‘15-‘ w5
DASTA AEONLERE W, Yer WOYRETARE .
CONP(En yeyto Dy UM I8 R
ACHONg 1 L VETom DEUN ®BASE (WA €1.84 e, e,
U’\
(,’lno,zl,-l\- €110-€,Y€,-2€,
= €4~ -("0n-2)t0 €, “€372€4
= < @, 0,1,-3) lezle’uf—q\

N
€ o0 (OWETREUTe D1 Rt (G RRARZNTE LY - INDIR )

CorPriAvewio B U IV A\

MWro (e \[yw = £ Na e, oS = BASTA AU ) (e W,

A \‘ 3 LM\\ \rzs

COY\NLTN'LENTQ ™ W IN V+tw
W= O WS VW = AN N Wy
o Che W, =1 -y = Asbcules Nry 8 A\ =g, >
E  OPETS

(oW (RTN HpNTo D) Wyl \\ \\lﬂ
N1 N
W V= (11.0:1), (0.0 (o,

W,
9,3 1)

Secondo semestre Pagina 4



T N Wy
W = (V1) Lo,w,oﬂ\\(olm‘q\

\

Noto  (be €4 =\01210.6\ & Ln. woe

(W po5 e 0NN OINLE WL § W § HOVTR DY Ty,
Lo VseFLwo N a v\,s;\tz\(j_\

N A 19 GASS '29\3\00%
AT} o1 o :) (\% © 0 \0
ea\"0 0O

6. Siat un parametro reale e si consideri la matrice

1 -1 t
Ai=1(2 2t —1 3t+1
1 —1 —t 2

(a) Si calcoli il rango di A; pert = —1.

(b) Si calcoli il rango di A, per ogni valore di ¢.

(c) Supponiamo che la matrice A, ¢ la matrice completa di un sistema di equazioni lineari su
R. Per quali valori di ¢ il sistema avra soluzioni?

(d) Per i valori di ¢ per cui il sistema di equazioni considerato in (c¢) ha soluzioni, si trovino
tutte tali soluzioni.
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7. Per ogni parametri ¢ e k in R si consideri la matrice

=
Ax:=13 5 -4 16
2 3 —k t

(a) Si calcoli il rango di A, x per ogni valore di e di k.
(b) Supponiamo che A, ; ¢ la matrice completa di un sistema di equazioni lineari su R.
i. Per quali valori di 7 e di & il sistema avra soluzioni?
ii. Per quali valori di 7 e di & il sistema avra un’unica soluzione?
1. Per quali valori di ¢ e di k 1l sistema avra infinite soluzioni? In tali casi, quante
variabile libere ci sono?
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