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Exercizio 1. Trovare una base di nucleo e immagine delle seguenti funzioni lineari:
(1) f:R? — R? definita da f(a,b,c) = (a — b, c).
(2) f:R?® — R? definita da f(x,y,2) = 2z —y,z — 2,2 + 2).
) f:R3 — R* definita da f(z,y,2) = 2z —y,x — z,2 + 2, — 2).
4) f:R? = R? definita da f(z,y) = (v + 2y, — y, 2z — 3y).
5) f:R3 — R3 definita da f(z,y,2) = (v + y, 2z — 2,2z — 3y).
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2. Si consideri la funzione g: R* — R* definita da g(x,y,2) = (x —y,x+y—z.2x,7—2y).

(a) Si verifichi che g ¢ una funzione lineare.

(b) g ¢ unisomorfismo? Perché?

(c) Sidetermini una base per il nucleo e per I'immagine.
(d) La funzione g ¢ iniettiva? Perché?

(e) La funzione g & suriettiva? Perché?
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5. Si consideri la funzione lineare #: R — R* definita da
h(x,y,z,t) = 2x+y—t,t+y,3x+2y+z+t,t +2+x)
(a) Si determini una base per N(h).
(b) Si determini una base per Im(h).
(c) h ¢ iniettiva e/o suriettiva? Perche?
M Si trovi una base B per un complemento per N (/) in R*.
(S(Si dimostri che I'immagine dei vettori in B tramite / costituiscono una base di Im(h).
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