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10. (a) Sidimostri che B:= {(1,0,0,0),(1,1,0,0),(1,1,—1,0),(1,1,1,—1)} & una base di R*.

'Si dimostri che "Se ( 1), allora (2)", che "Se (2), allora (3)" e che "Se (3) allora (1)"

/

(b) Si trovi I’espressione generale della funzione lineare f: R* —s R? unicamente definita
dalle proprieta

f(1,0,0,0) =(2,0,1) £0;1:0,0)=(1,1,1)
f(,1,-1,0)=(0,0,—-1) f(1,1,1,—1)=(2,0,-2)
(c) Sidimostri che C:={(1,0,1),(0,1,0),(—1,0,1)} & una base di R>.
(d) Si considerino le basi canoniche cang di R* e cans di R>. Si calcolino le seguenti matrici.
i camM’B(f)
ii. ¢Ms(f)
iii. camMcan.g(f)
iv. (’Mcan.x(f)-
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11. Sia V lo spazio vettoriale delle soluzioni dell’equazione differenziale y' —y =0 e sia W lo
spazio vettoriale dei polinomi a coefficienti reali di grado minore o uguale a 1.
(a) Siverifichi che B:={e*+e¢ *,e"*—e *} ¢unabasedi V.
(b) Si verifichi che C := {x,1+x} & una base di W.
(c) Sidetermini le coordinate di * e di e * rispetto alla base B.

(d) Sia f: V — W la funzione che ad una soluzione di y” —y = 0 della forma kje* + kye *
associa il polinomio ky + kpx.
i. Si verifichi che f & lineare.
ii. Si verifichi che f & un isomorfismo.
iti. Sidetermini la matrice ~Mg(f) associata ad [ rispetto alle basi Be (.
v. Siusi oMg(f) per calcolare le coordinate di f(e*) e di f(e *) rispetto alla base (.
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