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TEMA n.1

Esercizio 1. Si consideri il sistema lineare Σα di 3 equazioni nelle incognite x1, x2, x3 dipendente
dal parametro reale α:

Σα :


αx1 + (α+ 3)x2 + 2αx3 = α+ 2
αx1 + (2α+ 2)x2 + 3αx3 = 2α+ 2
2αx1 + (α+ 7)x2 + 4αx3 = 2α+ 4

a) Determinare le soluzioni del sistema lineare Σα al variare di α ∈ R.

b) Determinare se esistono tutti i valori del paramentro α ∈ R tale che il sistema lineare Σα

sia equivalente ad un sistema lineare di 1 equazione nelle tre incognite x1, x2, x3.

c) Determinare se esistono tutti i valori del paramentro α ∈ R tale che il sistema lineare Σα

sia equivalente ad un sistema lineare di 2 equazioni nelle tre incognite x1, x2, x3.

d) Determinare le soluzioni del sistema lineare Σ′
α di 2 equazioni nelle 4 incognite x1, x2, x3, x4:

Σα :


αx1 + (α+ 3)x2 + 2αx3 = α+ 2
αx1 + (2α+ 2)x2 + 3αx3 = 2α+ 2
2αx1 + (α+ 7)x2 + 4αx3 = 2α+ 4

al variare di α ∈ R (notiamo che le equazioni di Σ′
α sono le stesse di Σα).

PARTE B 1B

a) Dato V = 〈(1, 0, 0)〉 ≤ R3 esiste un unico sottospazio W di R3 tale che W ⊕ V = R3.

b) Siano V1 e V2 sottospazi di R3 di dimensione 1 e V1 ∩V2 = {0R3}. Allora non esiste nessun
W sottospazio di R3 tale che W ⊕ V1 = W ⊕ V2 = R3.

N.B. Ogni risposta va opportunamente giustificata.


