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Analisi Matematica 1, 20/06/23
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.} unteggio indicativo tra, parentesi quadre. Tempo a disposizione: 40 minuti.

Tema A
—
“— Domande di Teoria [8 punti] a cui rispondere su questo foglio
i 1. Date due funzioni f,9: R = R continue. Stabilire se la seguente affermazione & vera o falsa, giustificando
-y

se f e g sono decrescenti, allora la funzione composta f o g & crescente

Enunciare il Teorema dei valori intermedi e usarlo per stabilire se ’equazione

3z — 1 =arctanz

ammette una soluzione reale nell'intervallo [0, 1].

Data una successione reale (a,)nen dare la definizione di successione limitata, poi di successione conver-
gente.

4. Stabilire se le affermazioni seguenti sono vere o false e giustificare :
a) Esistono successioni limitate non convergenti
b) Esistono successioni convergenti non limitate
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Analisi Matematica 1, 20/06/23

Parte di esercizi.
Cognome € Nome

Rmlaads R R i B 0 R 0 B i e e 5 e Matr.
Corso di studi

.....................

...........................

Nota: nello svol

seralle l’ gimento degli esercizi discutere brevement
olare

uso dei teoremi Pilt importanti.

Tema A
Esercizio 1 [con svolgimento, 8 punti]

va I, definita sull'intervallo 0, +oo[, della funzione

f(z) = 2% log (v/z)

e i passaggi principali e indicare in

(i) Determinare P'unica primiti

che soddisfa F(1) = 0.

(ii) Si trovi lintegrale generale della equazione differenziale

y'(2) = 1+ 4*(z))z? log v

dicendo di che tipo di equazione si tratta.
(iii) Si risolva il problema di Cauchy (in forma implicita e/o esplicita)

{ y'(z) = (1 +y*(z))z* log vz,
y(1) =0,

(7 Wiiaat ng,(ﬂ)= %,Q/WK

s b b
s %ﬁ%% — ‘:."‘{%3 "4; g




®  tquarion « bl sfanatE

C&\L f)f\ (\/\wmo\Mu av

f L il f%%ﬂ“‘ A

/\—(—V"L




Esercizio 2 [con svolgimento, 8 punti]
Si studi 1 funzione

f(z) = |log (z? + 22 — 8)|
Discutere nella g

ona sottostante (dare {1 risultato con i calcoli necessari a una minima giustificazione
rispettando gli spazi):
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e gli eventuali asintoti e la loro tipologia,
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* il segno della derivata e gli intervalli di monotonia di f:
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* i punti di estremo locale e la loro natura:
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e tracciare il grafico qualitativo di f
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e l'immagine della funzione e gli eventuali punti di estremo globale.
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Esercizio 3 [senza svolgimento, 5 punti]

(i) Calcolare il limite seguente ¥ ‘
i Fogm = 0 weh b
r—

(ii) Scrivere lo sviluppo con il polinomio di Taylor in ¢ = 0 di grado 6

L x & F ok
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(iii) Discutere in funzione del parametro a > 0 il valore del limite
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Esercizio 4 [senza svolgimento, 3 punti] \
a) Determinare il valore di ) € C per cui la equazione
B+i2+Xz2-1=0 (1)
ammetta come soluzione z = —t.
A= A

b) Per il valore di A determinato al punto a), trovare tutte le soluzioni della equazione (1) e disegnarle nel

piano complesso
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