
LLezion8 Aprile

Riprendiamo il leuma dell'ultima
lezione

,
dimostrando che vale il legante

Cotto
f

(4) So v =w e' linea, Sa
,- em)

è una base di V e f èun

isometino, allas {f(s). .., f(rm)
ima base d

W

.

Dobbiamo motion che Sy(m), --
Jun))

sono generator lincemente indipendenti
Moto che sono limamente indipendula
Supporop che esistono scatai An

,
--
Am

di ( = 1
,
() tal che

asf(Na) +... + anf(um) =0( ON)
Siccom L e liman,
fasiet ... + ann) = 0.

Siccomef è iniettiv, l'insieme dei



vettori di V che home immagine Ope
3 003 , quind
AV +... + AnVn = 0

.

Siccone 5vs, .,Un) eme base, e anche

un insiemee vettor lineamente indipendentig
dargu

as = 0, ... An = 0
.

Poichi camo partiti dell'equazione
& f(r) +... + Anf(Vw) = -

linecumente
e abbiamo concluso che indipendent .

As=... = Nu = 2 b
allow (f(us), ...(rn)) suo Si
Dimens on Ch bf(s) , .., Jern))no

generativ of W. Devo quindmostion che

Ogn
:
we t a scrive come combination

Cincove di vettor flis- > fin), citt
che

evictory As
,

-- Fo scale o I tali che

W = Asf(F ) +... + Anf/m) .



Poiché 1 e sorrettive
,
6 che esiste not

tale che

f(v) = N.

Poiché GNs
, ..,

Un 3 è una bace di V,
in particolar è un sistema di generator,
dunque esistono an..., an tali che
N = AsNst ... tan Un.

Applica& est ottengo :

f(v) = f(aust ... + Ann)·

Ma f è limar, dunque
w = f(v) = anf(Nj)t... + anz/Vw).

Quel
s 38(N), - > FIN)] Con

genaster.

O Abbiamo mostrato che a 30- Un
-me base d'V

, f: V -Wismortino,
Alleva flie)

,
-- FIve) base o W.

Dingue : Se VeWno ismot,



allos

dim (v) = dim (t).

Termo La Veno spazio vettorale m
k or dimentions m

.

Alla Ve isonora
el?

Dry .
Fisco ma bace (N

-
Un d V.

Voglio definia in isomaliano the V

e I utilizzando questo base.

Passo che ogi elemento di-3 : Ricordo

V Si scrive in mob mics come

combinazione lima degli elementi della
bace , quind, dato nov, esistono e sono unici
As

, 1
an e tal che

N = &sest ... AnUn

(si dimenta così : poiche Su,Um) sono
genital, gli as, -

an evictoro; se



An Unt- +anda-bent-- + bam

alla

(2-b1)Not ...
+ (an-bn)Nu-

e poiché 30
,

- 1un)no 1
. i., leque

an by = 0, .., an -buso -
-> anba -

Ansbn

Quint gias,An sono anche unic)

Passo Definiss la funisme-
8 : V-kwHNsA - tanta m (es

, ...
An).

2

Mostro che e un isomorfismo
,
circi

linear
,
iniettiva

,
correttiva

Lineone : Devo motion cheit(N+w) = blu) + /w)
&

Defici funciom - (b) f(xu) = 1f(r).
linau

Mouths che vale l (2). Fino New :

V

,
e li scrivo com

er= airst ... Ann:erst ... + boVe



Percus

NW- (AnUnt ...
+ anver) + (beret ... + burn)

-> (an + bi) No +... + (Antbn) Nm .

Caledo f(r)
,
1(w)

,
f(n +w) :

f(u) = (as , -an)

f(w) = (by
-
bw)

f(Uth) - (andbox-- -
And bn)

Ma (an + by --
an + bu) + (ay , -,

an)6(by
, - br)

qui -(N+w) = f(r) + f(w).

Mess sur che velle (6); fins e Ve

26 K
.
Scrivo

N = As Est ... +Anver.

Alleva

2v = (xas) Ne +... + (dan)Ne .

perso
f(v) = (an

, >an) ; f(ar) = (201
, ..,
Jan) .



Pers, poiché
(2, -

Jan) = X(an - an)
Conclu che f(3r) = < (N).

Qunlis I e linear

Immette : Se f(r) - 1(w)
,
diciano

P(u) = f(w) = (ay ,
7 am)

allo
,per come

è definita f, deve
essen

e = an V + -n + anUn

W = 21 Mb--- ann

percus n -w . (eletto in altro mobi

Squi vettor NeV a saive ing moh una-

come N = ant -- tante , quid i
Car

, --an)no univocamente determinati

da~) .

Settra : Drus :



1)(anus +...+an) = (an, an) en

quint squi lettore è immagine
di un vettor di V.

Segue la conclusione :

V - An
er-antante (an > an)-e iomortamo of 1 S.

r.

1


