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Esercizio 4 (Esponenziale complessa). La mappa esponenziale complessa exp : C — C ¢
definita come dalla formula, per z = x + iy un numero complesso,

exp(z) = exp(x + iy) = €* - (cos(y) + isin(y @ edndo
. . . . \,——\/\ MW,
Dimostare i seguenti asserti: lﬁ

) e La restrizione di exp alla striscia orizzontale
—{zEC|O<\s()<27T} >

¢ iniettiva, dove indichiamo con $(z) e §(z) la parte reale ed immaginaria di z (en-
trambi numeri reali); quindi z = R(z) + i3(2).
'270 exp(B) = C\ {z € R|z > 0}.
g,) e exp|p ammette inversa log : C\ {z € Rlz > 0} — B definita da
log(w) = log |w| + i - arg(w)
dove a destra del segno di uguaglianza log indica il logaritmo reale e arg(w) ’argomento
principale di w, ovvero arg(w) € [0,27) e w = |w|(cos(arg(w)) + isin(arg(w))).
L’) e Concludere che
exp: B — C\ {z € R|z > 0}
¢ un omeomorfismo.
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Esercizio 1. Dimostrare che la funzione z — 27 definisce un omeomorfismo tra il semipiano

complesso superiore H = {z € C: J(z) > 0} e il disco apert D = {z € C| || z ||[< 1} (entrambi
dotati della topologia di sottospazio di C).
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Esercizio 3. Siano S7 C X e S9 C X5 due sottospazi. Dirr;ostrare le seguenti proprieta:
(/t) o SIX52:§1X§2~
Q1) o Int(S1 x S3) = Int(S1) x Int(Ss).

( 3) ° FI'(Sl X SQ) = (FI“(Sl) X 52) U (Sl X FI‘(SQ))
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