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CONT. NUITA

Esercizio 1. Siano X ed Y due spazi topologici e sia y9 € Y. Mostrare che la funzione
€y 1 X — Y definita z — yo per ogni € X ¢ continua.
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Esercizio 2. Mostrare che se X ¢ dotato della topologia discreta, e Y & uno spazio topologico,
ogni funzione f: X — Y ¢ continua.
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Esercizio 1. Dimostrare che se ¢ : R — R™ ¢ un isomorfismo di spazi vettoriali, allora ¢é
anche un omeomorfismo.
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Esercizio 4. Siano X un insieme, (Y, 7y) uno spaz io topologico e f : X — Y una funzione
(in insiemi). Dimostrare che la fngl di sottoinsiemi di X definita da

) = {7 (A)|A e Ty}

¢ una topologia su X rispetto alla quale f € continua, ed é la meno fine di tutte le topologie
su X che rendono continua f.
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Esercizio 6. Dimostrare che il determinante det : M, x,(R) — R & una funzione con-
tinua, dove n > 1 & un intero e denotiamo con My, (R) lo spazio vettoriale su R delle
matrici quadrate a n righe ed n colonne a coefficienti in R, dotata della topologia indotta
dall’isomorfismo ¢ : Mpx,(R) =~ R™ definito mandando una matrice A = (@i,5)ij=1,...n
nell’elemento

(al,h ai,2,.-.,01n,021,022,.-.,0nn—1, an,n)
(ottenuto giustapponendo le righe della matrice).
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Esercizio 3. Dimostrare che
D? = {(z,y) e R¥z?+ 42 < 1
& omeomorfo a
Q={(z,y) eR*-1<2<1,-1<y<1}
tramite le seguenti mappe, una inversa dell’altra:
e 1 : Q — D? definita dalla formula

B Osex=0
¥(z) = =rsex#0

ll="1l

dove 2’ ¢ il punto di intersezione di Fr(Q) con la semiretta di origine 0 e passante per
x.
e 1 :D? — Q definita dalla formula

75, Osey=0
¥ {|y/||-ysey¢o

dove, come sopra, 3’ ¢ il punto di intersezione di Fr(Q) con la semiretta di origine 0 e
passante per y.
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