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① ✗ = { 1,2, 3 }
Te = { &, ×, 11,21 , 1433,121 }
è una topologia su × .

( i ) &, ✗ C- I ⇒ VERA

( Ii ) A C-I AU ¢ = A C- To
AUX = ✗ Ero

41,40/2,3 } = ✗ Ero

4
,
il 0421 = (1,27 EMG

4,31 U 121 = 42,3 ? Ero

⇒ U 2 aperti è aperta .



⇒ Life''eh I aperte

☒ U è aperta in generale
arbitraria

in questo caso basta U finita

⇒ rii ) è vena

(iii) vena



③ ✗ = R2

sn = Lay ) C- ✗ : man }

Tn e / Hy ) e ✗ i yen }
^ neh n

7 yen

'÷
2
,

= { &, × , sn in c- a }

2; / 0, ×, Tn
: ne a }

Mostrare che sono 2 topologie

Facciamolo per TG1 .



( il &, × era

( Ii) sin U Sm =

= S
box / un }

I E Z

U si = s
Eroe

sup I
£: = ✗

i c- I

( Iii ) su n Sn = S
min / ym }
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È { &, × } topologie tarde

B. vita ! } of ×, su , Tu : " £2 )
è ancora una topologia ? No
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Furor b. v7
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se 7.i =/ &, ×, sa ,
ner }
è

un ✓

Ej !
( ii ) e> .¥

,

su ?
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EI

B. = { ( a
,
-1 - ) aelr ?

1) è una base per una topologia

2) strettamente meno tre delle
Euclidea

•

-U B = R
TÉ

| BEB
= ✓ (a, +ao) = R

✓

attratta
• ( a, + so ) n ( b , +a) =

←

'( martelli
,

e- )
,
!

✓

Quindi
, per il

teorema dell' esistenza della

topologia generata segue (d)



(2) Toy G- [ Euclidea

più fine = più Aperti

Basta mostrare :

• Preso un elemento di bere

allora questo È aperto i- %
Euclidea
}

(e, too ) e I Euclidee

• ( o, 1) C- Ironhide
¢, 1) ¢ Ig perché Rory contiene

solo & , 42, semirette
(e, toe)
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sono due topologie sui
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• se KB c- B
,
I B
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,
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tale che D= LEB ; allora

2
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c- & .

D=

vero
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U = U È" È.iq
jej
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⇒ U = U BY ' ⇒ UETG ☐( i , ] )

¥
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✗ 151



In particolare se dimostro (Pt) e

*☐ ⇒ 2. =3

In un esempio pratico : la topologia
su 1122 generare dei ☐ è la topologie
Euclidee ( generata dai 0 )

tuum)

B. = / Qui, r ) :
siete }
r >o

Qfnir ) = ) Gaia) e là :

Im - ynl ,Hilder }
•
3k

lato zr
centro n- cnn.ua )

Bene = { Dar ) : nein? no ?
Dai, r ) =/y : Xy - un < r }



In pratica devo mostrare che

☐ = V0

0 . U ☐
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II prendiamo uno spazio topologico

( ×, %)
,
TE insieme di indici

chiamiamo
"
Box Topola gy

" la

topologia su TT × avente
IEI

bere B) ¥-4 : vi ero }
• ho le proprietà di me b. re ?

Nn particolare sia ✗ = R
,
2=2

Euclidea

TIIR
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# I - nein R
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> topologia Euclidea
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box topolojy
# I = + oo
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