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Def Sia no an una succession di
numer real.

(1) liman - le R se
N

Es,
ENEIt

.
C .

(lman)M,
Climae l- E an HE.

-
ltE

12) liman-+ a M30
,
eviste

n

NoE t. c. AnYM, MPN.

13 liman = --n M30 esiste
M

Net tic An < -A, # m>No.

O Più essere che una successione
non abbia Limite

,
cia non rispetti nike



En ni la es ne la las sopra

Esempio : An (1 Mar ha limite
Meteo che Man eviste nessun I come

un 1 .
Ce esistese

, pote pandere per
esempis E = 13, ma allas, comunque

celga l, avrò infiuti velai
di Gism

che non sono completi nell' intervallo

l-Enzl + E

i
peus a 1-35111+ 9, alla
- (l 35a- l + s)

e vicevera se

l-E-121+ 5 allas

1441 - 25a =b+ ) .
Però

,
setto N

, non è mai vero che ,
-Men

,
2 abbia che



Gine (le.SIE) .

Peris
,
linan non per esse le R, per
I

nessurescelte d' le IR . Qual, es (1) non
vole.

Bi non venlics (2) e (3) perci
lan) - /Gi)") + 1 , n.

Instan the Scelto M2
,
2
,
ad esempio,

per meau m si he (1) "> M
,
e

seelts M= -2
, per nessun m c ho

che E
"
< M' .

Escisio Mostran che Lim -0 .

n=0

Devo motion
, seguendo la definizione

con 1= 0
,
che Ez0 , esiste N F. C.

lank E . (0-9zando+ 2) .

per ogni MIN .

Stelsp N teliche E : basta



che N2 E ,Allo #NIN ho :

.
Perciò lasas è sobisfatta ! dunque
lim 0

rimo , mimmo, estumperiore, intion
SiaA sottoinsieme :

Def Dies che

(1) Max(A) =Me se per oguests
& = M e McA

(1) min(A) = me IR le per ognio,
m =a ,

meA

O massimo e minumo sono elemente

a A .



Emp A = [m(n =0)
↓ 10, h

Allora

min(A) = 0 : de A ede I di qualunque
altro elemento di A.

Invece A non ha massimo .
Basta oscurare

the l lucsone

M+ An
=
151

èstrettamente crescente
,
cia

and -Nun+

(escrizio : già abbiamo mostato che
M ;

d'elte parte NH +m,nN
1

-

&



6

aom(n)
= 1 - 0 , controlisione)

Bichéuroan è tuttamente cante,
cioèma An .En, non può aver massimo

Delinnin ASIR inviene . Dies che

(1) Cup(A) = M n M3 a, No AS
·
edè il minimo the trat i num

veal che sono or, ore Aj cia :

-M
= Sup(A) en Mza ,Nast e

- I tale che la progiaeA, si ha
M =LL

(1) inf(x) -mer usa, Fached
il macumo the tur :numer real

che coro a, KaoA, cia :

+ inf(A) a m za, Faede-* e tale chel per ogi 20 A, ne em



Esempio
1 sup [1203 =

*
.

Infattis M.
Bi : c l w ,

allow I non

per excur può prads de 1, olunque
131 ,

ma allas 1 è il sup per definitione .

↳ infimo) -mini) = 0.
In no non ha massimo, me ha

Mal

estemo superion; ha sia minimo che

inf , Coincident.

In genude, non 2 richiede che sup(1),
e int(1) appartengono ad A, mente I
richiede che max (A)

,
min (A) appartengono

ad A . Se A ammette massimo
,
allora

ammette anche supe



Sup(A) = max (N) .

& A annette minimo
,
allow ammette anche

lif e
inf(1) = min (A) .

Calcol der limitt
-

Regole : entanta , limbn b b e
m+ + x

cow oveR
,
beRR
,
allow

1) him (an + br) = a + b
1877

lim (An -br) - a- b
M

1) Sim (ambn) = a . b
m

()In buo,
In

↳ ima

& Tutte queste regole di caledo si



dimostrano usando la definizione.

Velopro por altr rope

-Regeledipumamedellae abe,
n

anzbu , tw - ab .

Nel cono in cui i lumità ciano 10
,
0

velgono le seguntiregole (che di nuovo

posso dimostran con la definito) :

( liman-a, limbr
allas lim (antbn)
( saiv Compattamente ato-to

(Q- A = - A -

Les liman-, limbuto,al

lim(antbn)=



liman --- , limbu-
n

lim (antbn) = - -

( limanato, limbn
lim (Amba) --

+o was

M -xuaso

limana to, limbr
Sim (anba) = -" naz

h -+xxas

Los limano limbr-

lim

line
Or . Nelle ultime due, attenzione
-

au segni ! Se ad esempio
liman - o

,
ana

n



limbu-
allas

lim
me

d per in abbastame grande.
(poiché Combatto, but o
↳e n abbartame grande,
angue per
abbastane grande perchi an 50).

&G FORMULE INDETERMINATE.

(9)
+x - - (lim(an-bu) con=(a) 0 . D liman-

h

19
O limbn =+)
J

↳lim , liman, Simbose

↓
(atterone : canume G famle divert :

#



Moto Che +x - - e una funk indeterminate
,

nel senso che può aven vai limutr !

Los An-MIn , bn-m

liman -+ lim bus to
M

S u

- (vaticant tramite definition)
usone e femile !
limm-bolim Im- to
i i

limnnLim
M

+a +x = +x

lim /an-bu) = him (min-(r)
n

↓
Im (2no) = + +.
m

Iverifica tramite definition)
1) an-M + In

,
bus +in-

liman- + o , limbr
M

lim (an-bu)=lim (Mn-(
e



-lim

D . Voglio giustificare
lim (msen-2) = +o
N

So : limm lim(n)=
ma

limmet limans-
M

( +b) - (+ a) a +0.

lim In - +>

vyp
him2 = 2 limm =+
U N

2 .(60)= +0

lim Custo prime

!Emma
.



sempdi celldo di limiti

21 Im Zugs
Feula indeterminatoh+ 4

N++- I

Not che è una F. 1.
Noto che :

n

T
Uso le feis per indican v limitr, casj

liman -a serivo ana

y
legge In Tende adaL

Alla
by ↳ 1

=> lim



Pews

linlim 2

·

lim
↓
I


