
tezms
Rette epiani nell space
Retein IR
#(P1> Pr,B) onpertst

- CRE, e
= (an, an,2) (0,0,0) è un vettor
non mullo d 12, defini la da che

paci per I edeparellets o i come
fatts in IR2, cist come "insieme se

punt - (2, y, 5) teli che Eur
-X = P + tu .*
6p

per quest teR .

Ricono paramettiche e conteram :

(2, 4, 5) = (PesP2,ps) + +(an, 22 , a)

Ex
= pr + tas EDUAZIONI

PARAMETRICHE DELLA
y = pz + taz RETTA r : PE
= = pa + tas



Posso vicavan il parametto
Una dece Eu equazioni (una qualunque
in cui ilparametro companye una

sappiamo che c'è perché almeno uno tra
&
s , &2 , az e Manzens) . Sostituend il

parametro t così licavato nelle due altur

equarion ottempo le EPUAZIONI CARTESIANE
Gu + By + Unz + 20E Grit Balf + 82z + S = 0

Semis Ruta per (1,2,1) eparole
2(-1, 0, 3) .

(n, y, z) = (1, 2, 1) + t(-1, 0, 4)
x = 1 - t

e
z = 1+ 3(1-w)

↳CARTESIAI



·t
↓

Fiso un pento P e de vettori e wi,
entrambi non null, e non multipli
l'uno dell'alto .

Alleva it piane a

passane per Be parellels a se not e

X = &+ du-mu
(8 , 3, 3) (8, 0,07

con 1
, McIR. A A

In Cantint : P= (Pripps), =(an, an,2), = (bisba,b)

(2, 4,8) = (PnsPr,P) + & (an , 02,23)+M/bas bribs)

EDUAZIONI PARAMETRICHE DI:



ai S
a =pr + yan +mb
y = pz + daz +Mbz
z =p + 783 +pbz

& G (an, 0, 0) , w = (b1 , 0, %
& to , bito, Alla

E ,
che abbiam esse

(penti abbiamo richiesto
che5e no non form multipl
l'uno dell'altro) .

Perciò an
, za , au e be

,
ba, sono

non mull . "In posti diversi , permettemb
di ricavan cia y che per da des delle

-

equanoniparamettiche . Sostituen nella
tenza
, ottenop Le EDUAZIONI CARTESIANE

#: aus by +ca + d - 0
Con (a,b,c) (0,0, 0).



Esis Suiver equazioni parametiche
e contesione del piano a passanteper
P = 12, 2, 1) e parallel ai vetta
E = (1, 1, 2) e i = 10,2, 3) .

suzione
Sairs Le parametriche per pre :

(2, 4, 6) = (2,2, 1) + X (1, 7, 2) +M(0,2, 3)
x = 2 +X

y = - 2 + a -2Ez = 1 + 2x + 34
Ricar Le conteriore :

Ricono y abla prima eq. e pe abilla secondo
e setutusco nella terra (con unpasoe a)

I
& = n- 2

2x = - y - 2 + 3 =>m +
- Ey - 1047

z = 1 + 2x +3



3 = n - 2 ↓ posloggio intereste
!

Sostituis Inelle
eq .

S M = - (y - 1 +k(a -2) = -by +(m+

z = 1 + 2(x -2) + 3) - 2y +kn -2)

Semplicis ↳ eg.

27 2 + 44 - 8 - 3y + 3x
- 12

&a - 3y - 27 - 18 - 0
Come nel cono delle sette, noto che
i coefficienti del piano fermars in
vetzu (+

,
-3, 2) cheè 10, 0, 8)

e che è perpendican a entrambi
i e i : infl
N = (1,1, 2) , e

5 . (7
,
2
, :2)= (1, 1, 2) : (8,3,2)

= 4- 3 -4 + 0

= (0, - 2, 3) ,e



(0,2, 3) · (7,3-2) = d- d = 0 .

Chiano ei vettai direttoidel
--

Conclusione : Un pians e
oesculto da un'equazione del tipo
an + by + (z + a = 0

Ee vettor (a, b,c)(0,0,0) ede

perpendican ad entrambe le dicezioni
del piano .

(a, b, e)

*
1



Esercizio Sie a il piano di equanione
: 2x - y + 3z

- 5 = 0

e vie &- (2
, 4 ,

1).

( Scriver le equaini paromatiche
e contesione della retta per Pperperista
2 .

La divisione della setta cercata
,
che chiamo

& e (2, - 1 , 3)
119

(A : 2x - y + 37
- 5 so) . Pews'parametiche

dr sone

n = 2 + 2t (2, y16) = (2,4. 1) + t(2543)
un un

y = 4 - 6 P ration IS z = 1 + 37 ang
entogonal .

Contesian :

St = G-y
x = 2 +2(4 -y)

z = 1+ 3/4 -y)



- (x
+2y +10 = 0

3y+ z - 1358

(6) Tiran il punto I di intesezione
Tha re T

↑
An/ a

Basta Colestar Un a :

Unai S
x + 2y - 10

=y

3y + z - 13 = 0
2x- y+ 37 - 5 -0

E
2 = 10

- 2y
z = 13 - 3y
2(1 -2y) -y +3(13-3y) - 5 - 0

20 -<y - y + 39 - 9y
- 5 = 2

- 14y + 5458
y-



i
H = (1%) .

&2 . Ogni ulte in IRè descritto
davie copie di equazioni :
Nell'esercizio precedente

U+ 1y - 10 = 0
Vi E 3y +z - 1358
Posso risul sostituendo ad esempio
la prima equazione con la sommo
delle dei

x + 5y +z - 23 -8
Vi S 3y + z - 13-0

Allo stesso med poss sortition and

exempis la second equarione con



la sonna e la differra dell du

equazioni
Questo posso fails penti
A + B 1

=> ArtAz-BitBr
Az Ba

Al-Az = Bi- By

ecuttera .

s. 2 Simulmente , iprami
a: 2x - y + 36 = 4

a : 62 - zy +57 =8

sono lo steso promo : se moltiplica

Un'eq . per un numero Go, l'eq . non cambia

O3

.Sul punt
(b) dell'espuntse

Poses anche lavorar "mists" con le

parametriche di re le contesione de A.



x= 2+2t

y = 4-t
= = 1+ 37#enoy to-so

Ze trorom H
, posso toran per equel

Vellett ilpunto generic di r

(2+2t, 4 -t, 1+ 3t)

Ventica l'equazione di n.
Cow :

2(2+2t) - (4 -6) + 3(n+ 3t) -5 - 0
(+ 4t -4+ t + 3197 - 5 = 0
14 = 2 = + = 10

Reis H = (It, 40 , 13)
!(

84.
Una una è intenzione o

due proni :



·

*



Avere
a

sanda che cipanione e
Come collar l'ara delparallelopramo
d'A2

-pallegame
di latie

Aux(P) = ban - aterra
↓ 180 .

G
,
h = Esin()

↓ Kin · Al Sun(a)
in Calinate :

= (an
,
an

w = (br
, bu)



A

bi

m

·
anA

by
m
an + by

Aux (0ABC) = (an + b
,
) · (az + br)

↓andr + beaut anbe +bib

Aus(D) = Aus = Arbi
Aus B Ana&a

Anc = Anno = beh



Aus(P) = Are (8BBC) -(Ane +Area+
Auro + Are@I ↳ Ana +Arao)

= anaz +braztanbet babz-
· 2arbi-anze-bebi

- Aba- Albe .


