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Esercizio 1. Trovare tutte le soluzioni nei numeri complessi C dell’equazione:
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Esercizio 2. Nello spazio vettoriale R® con la base canonica {e1, ez, €3, €4, €5}, si considerino i sottospazi

DO -

(a) Si determinino una base e la dimensione per ciascuno dei due sottospazi.
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(2 pti)
(b) Si determini una base di U N W e la si completi ad una base di U + W, indicando le dimensioni dei
due sottospazi. I sottospazi U e W sono in somma diretta? (3 pti)
(c) Aggiungere il minimo numero di equazioni al sistema lineare che definisce W per ottenere un sistema
lineare che abbia come soluzioni i vettori del sottospazio U N W. Dire se le equazioni aggiunte al
sistema sono univocamente determinate o se vi sono possibili alternative alla soluzione proposta. (2 pti)
(d) Scrivere il vettore v = €3 + e3 + e4 come somma v = u+w con u € U e w € W. Tale scrittura &
unica? (2 pti)
(e) Si determini un sottospazio T' di R® tale che T @ (U NW) = U. (1,5 pti)

(f) Determinare un sottospazio S di R® tale che S U = S @& W = R®. (1,5 ptii)
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Esercizio 3. Si consideri il sistema lineare dipendente dal parametro reale k reali nelle incognite reali

T1,To, T3, Tyt
r1+kre —xg4 =k
—ri 4 ae+ o+ (1+Kk)ry =1
Ty +kxo + (1 —kNaz — 24 = —1

1. Si determinino le soluzioni del sistema lineare al variare di k € R. Per i valori di k per cui il sistema

ha soluzioni scrivere le soluzioni nella forma v + U con v € R* e U < R*. (4 pti)
2. Esistono dei valori di k tali che 'insieme delle soluzioni sia un sottospazio vettoriale di R*? (1 pto)
3. Per k = —1 esiste un sistema lineare di 2 equazioni nelle incognite 1, xg, x3, z4 che sia equivalente

a quello dato? Per &k = —1 esiste un sistema lineare di 4 equazioni nelle incognite x,, x5, x3, 24 che

sia equivalente a quello dato? (1 pto)

4. Esiste un valore del parametro reale k tale che il sistema sia equivalente ad un sistema lineare di 1
sola equazione nelle incognite x1, x9, T3, 147 (1 pto)
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